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Sobre los coeficientes de asociacién

de Yule y de Benini

1.—Asociacion de dos- caracteres. 2.—-Grados de asociacion. 3.—Coe-
ficiente de asociacién de Yule. 4—El indice de atraccion de Be-
nini como coeficiente de asociacién. 5-—Asociaciones negativas.
6.—La medida de la asociaciéon en el caso de grupos de igual
estructura. ’

1. Como es sabido, decimos en estadistica que dos carac-
teres A y B son asociados (positivamente), cuando, si expre-
samos por (A) el nimero de los elementos de un grupo de N
elementos observados, que gozan de la propiedad A; por (B)
el nimero de entrelos N que gozan de B y por (A B) el nt-
mero de los que gozan de A y de B, es '

(A) B)
(A B>

Decimos asimismo que A y B son negativamente asocia-
dos, o desasociados, si

A) (B)
(AB) < N
que son independientes, si '
_A)®B).
(AB)= 2

y definimos la asociacion como completa si es
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(A)=(AB) 6 (B)=(A B);
fa desasociacion como completa si es
(AB)=C 6 (AB)=(A)+ (B -N>0

2, Entre los dos polos de la asociaciéon completa y de 1a
‘completa desasociacion, hay toda la escala de las asociaciones
mas o menos intensas. Los dos hechos: _

A—de haber sido sometido al tratamiento preventivo contra
una cierta enfermedad, y :

B—de no haberse enfermado de la misma,

resultan mas o menos asociados segun la mayor o menor efi-

cacia del tratamiento considerado.

Se presenta, por lo tanto, la idea de medir el gmdo de
asociacién ‘que existe entre dos hechos.

3. Llamemos a el caracter que no es Aj; ﬂ el que no .
es B. El cuociente

Q= AB) (< h)=(Ap (B)
(AB) @f) + (A ) (« B)

es igual a 41 si la asociacidén es completa; a 0 si A y B son-
independientes; a —1 si A y B son completamente desasociados.

"~ A valores de Q comprendidos entre —1 y I corresponden
los grados posibles de asociacién (negativa o positiva) en-
tre A y B. ’

Es Q que G. U. Yule propone como medlda de la aso-
ciacion. (2). :

4. En sus interesantes estudios sobre los factores de la
cohesién social, R. Benini (3) se propuso determinar numérica-
mente la intensidad con la cual las afinidades respecto a cier-
tos caracteres (estado civil, instruccién,-etc.) -influyen sobre
la eleccién matrimonial, y lo hizo determinando los que él Ila-
mo indices de atraccién (y de repulsion) que pueden faeil-
mente reconstruirse a la forma general y esquematica.

N.(AB) — (A)(B)
N. (A) = (A)(B)

C=

(1) Cir. G. U. Yule,‘ An Introduction to the Theory of Statistics,
London 1912, cap. III.

(2) Philosofical Transactions of the Royal Society, London 1900.
(3) Principt di Demografia, Firenze 1901, cap. 1V, sez. II.
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si (A) <(B), o ,
c— N.(AB) —(A) (B)
N. (B) — (A) (B)
si (B) <(A). Sies (A)<(B) y (A)=(AB) (asociacion
completa) es: :

Cc=1
(A) (B ) )
sies (AB) = —)—N(‘)— (independencia) es
C=o
El coeficiente de Benini varia, como el de Yule, entre

(A) (B)
N

0y 1. A la asociacién negativa corresponde (A B) <<

C<o

sin que C tome el valor —1 (salvo que (B) = {f)= % N)
en caso de asociaciéon negativa completa.

El intervalo total de variacién de C tiene, pues, un limi-
te inferior no constante, sino funciéon de (B), y un limite su-
perior igual a + 1.

5. Podria considerarse esta circunstancia como una defi-
ciencia del coeficiente C de Benini respecto al coeficiente Q
de Yule, que, por otra parte, presenta la ventaja (no decisiva
por cierto) de una mayor simetria. Observamos, sin embargo,
que decir “A y B son negativamente asociados” equivale a de-
cir “A 'y g lo son positivamente”. Y que, por lo tanto, la
consideracion - de asociaciones negativas no afiade nada a la
consideracion de asociaciones positivas.

6. Decisiva me parece al contrario una consideracién de
naturaleza muy diferente.- Una asociacién resulta definida por
la indicacion del sistema de valores ' :

[N, (A), B), (AB) ]
No tiene en general un sentido muy definido la afirmacién
“la asociacion que existe entre A y B es igual a la que existe
entre C y D”, o la otra “la asociacién que existe entre A y B
es doble de la que existe entre C y D”. Pero ambas lo tienen,
si, a paridad de N (lo que siempre puede conseguirse) es

A)=(©); (B)=(D)

porque en este caso la asociacion resulta definida por la
amplitud de las diferencias

o
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By - NP cp) -

La asociacién que existe entre A’y B es doble de la que
“existe entre C y D si

(AB)— iél_(,B_) . [(c Dy _ O (D)

Si el coeficiente de asociacion P que corresponde a Ay B
tiene que ser doble del coeficiente P* que corresponde a C y D,
.debera ser también supuesto k constante

P=1’<[(AB)_.@N@]

P=1
si la asociacion es completa ( (A) = (AB), si (A) < (B))

nos da
1=k [(A) _ (ﬁ)ﬁ@l:‘

© ()
N

La condicion

y por lo tanto
(A) (B) ) . N (AB) - (A) (B)
P—(A) N {7 N@®)-(@A) B

Llegamos asi otra vez, por diferente camino, al coeficien-
te C de Benini, que la consideracion establecida impone, con
exclusién de los demas coeficientes, que podrian imaginarse y
proponerse.

(AB) —

Huco BROGGI.
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