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Sobre un teorema de economia
matematica

Se dan dos bienes y sus precios unitarios, y un individuo
que dispone de la cantidad x del primer bien y de la can-
tidad v del segundo. Pueden presentarse tres casos:

@) Que el individuo encuentre conveniente para él, ceder
la cantidad % del primer bien para conseguir la cantidad &
del segundo. El producto de &k por el precio p del primer
bien tendrd evidentemente el mismo valor numérico que el
producto de k por el precio m del segundo bien:

p
ph = ki k= —h

b) Que el individuo encuentre conveniente ceder la can-
tidad &’ del segundo bien para conseguir la cantidad h” del
primero. Se tendra también:

ph’ = nk’ h = — Kk’
p

¢) Que el individuo no encuentre conveniente ni dar 7
para conseguir k, ni dar &’ para conseguir A,

Es evidente que los casos @ y b son estaciones de tran-
sito; mientras que ¢ es una estacion de llegada: porque el in-
dividuo seguira ofreciendo el primero o el segundo bien hasta
conseguir una cantidad x, del primero y una cantidad y, del
segundo, que son para ¢l las mas convenientes. Decimos que
X, ey, corresponden a una posicién de equilibrio, y supone-
mos que nuestro individuo la haya alcanzado.

:Qué ocurre si aumenta el precio del primer bien, per-
maneciendo constante el otro precio?

Con la cantidad % del primer bien el individuo puede con-
seguir una cantidad k, del segundo, mayor que k. Puede ser
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que no conviniese al individuo ceder /& para conseguir k, y que
.encuentré conveniente ceder h para conseguir k, > k. El es-
tado de equilibrio ¢ se convierte en el caso b: el aumento del
‘precio del primer bien determina una ‘“oferta” del mismo.
Puede ser que no pase nada: la posicién de equilibrio (#, . yo)
:sigue siendo tal. Seguramente no puede ser que un aumento
del precio del primer bien determine una demanda del mismo:
si al individuo no convenia ceder k’ para conseguir 4’, menos
“le convendrd ceder &’ para conseguir algo que tiene que ser
menor que A’ ' ,

Si los individuos son varios y todos se hallan en estado
-de equilibrio antes que el precio varie, tendremos evidentemerr
te que el aumento de éste, o no tiene influencia ninguna o de-
termina una disminucién de la demanda del primer bien.

Del teorema que acabamos de enunciar y demostrar fué

-propuesta (1) una demostracion fundada en la ecuacién del
equilibrio econémico, que une a la ventaja de ser mucho mas
complicada, el leve inconveniente de ser falsa.

Expresemos por (x, y) la utilidad, satisfaccién u ofeli-
midad que representa para el sujeto imaginado la disponibili-
dad de la cantidad » del primer bien y de la cantidad y del se-
.gundo. (#, y) es una posicion de equilibrio si corresponde a
-una ofelimidad maxima, es decir, si

3D (x. y) 0D (x, y) _

o por ser k una cantidad cedida y numéricamente igual a

-—h, si
84
3D (x, y) 1 3P (xy) 1
d x P dy n
‘Si varian p y w, variarin también en general x e y, que re-
sultan ser asi funciones de los precios. ¢Cbémo varia el co-
-ciente

80 (x, y) 1
& x p

m =

(1) Anxronio Osoro, Théorie mathématique de Péchange, Paris,
©1913, paginas 28s - 2g0.
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si varia p permaneciendo constante x? Medimos la variacién
de m, derivando parcialmente respecto a p y recordando que
x e y son funciones de p y de m. Tenemos asi:

dSm ]3@(xy)+i_82¢’(;_)_5“§+_1_52®(x.y)ﬁ
dp _p2 p O0x? dp p Oxdy dp
Para el sefior Osorio, en cambic, es:

dm 1 3D (x, + s 2P (x.y) 5_x

dp - p? 5x p dx? dp

El error cometido consiste en admitir que la derivada res-
pecto a # de una funcién @ de las dos variables # e y, es una
funcién de # tnicamente. Lo que es cierto cuando @ (#, y) es
wual a la suma de una funcién de x y de una funcién de 7.

D (x,y) =@ (x) 4+ ¢ ()

Pero muy justamente insiste el sefior Osorio en varias partes
de su libro sobre la no posibilidad de considerar la ofelimidad
de cada bien como una simple funcién de la cantidad del mis-
mo, y sobre la necesidad de considerar la ofelimidad total
como funcién de todas las cantidades de todos los bienes.

La extension del teorema a mas de dos bienes y la con-
sideracién de variaciones simultineas de los diferentes pre-
cios, no presentan dificultad ni interés.

Huco Brocer.
Profesor de Estadistica.
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