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Equilibrio econémico- @

1. EQUILIBRIO DEL.CAMBIO. — Supdngase un individuo-que
poseerlas cantidades r,. y. r, de los -bienes econémicos A.y: B,
Conviene ante. todo formular.una distincién fundamental: a)rel
individuo.se atiene a.los precios del'mercado; no trata delibera-
damente. de modificarlos, aunque en rigor y apesar suyo con-
tribuye a-modificarlos: con: s oferta y- su demanday; es-lo
que caracteriza, segiin Pareto, €l estado de LIBRE cONcuU-
RRENCIA. ) el individuo, solo o de acuerdo con otros, rea-
liza:maniobras que tiénen-por objéto modificar esos precios -
y; tomand6 en' considéracion las' variaciohes de éstos; esta-
blece*su=démanda; estado caracteristico, Segtti-Pareto; del
MONOPOLIO, sindicatos, etc. '

2. Si la funcion (@ r, ry) de ofelimidad ‘total existe,
segin lo-que ya se ha dicho (2), ¢. y @b, esto es, sus de-
rivadas parciales respectoa r, y rp, seran las ofelimidades
elementalés de aquellos bienes. para el individuo considera-
do. En tal suspuesto, si éste no se halla en posicién de equi-
librio, si desea por ejemplo aumentar el disponible de- B,
disminuyendo el de A, cambiard una detérminada cantidad
de A por otra de B. Supdngase asimismo que este cambio
se haga sucesivamente en porciones infinitesimales de uno
y otfo bien. A.medida que se realizan estos cambios, dis-
minuye el disponible de A y aumenta. el de B, en otros.tér-
minos, @, crece y ¢y decrece; porque, segiin se. ha. dicho,
las ofelimidades elementales son- funciones decrécientes. de
las cantidades (3).

(1)* Bolilla 9, programa oficial de economia, 2° curso, 1g2I.
(2) Véase Parero, Cours, § 39, nota, § 64, nota 1.

(3) Revista de Ciencias Econdémicas, afio IX, ntimeros 96-g7, pa-
gina 375: L. R. Gonbra, Nota de economia matemdtica.



EQUILIBRIO ECONOMICO 113

3+ ¢Cuando ceSara €l individuo' en- sus catbios? Indu-
dablemente, cuando las ofelimidades de las dltimas porcio- -
nes cambiadas sean igiiales;: es decir, cuando' se tenga:

8.1,
Pa 5 1

De donde se ififiere que:

)

Esta ecuacion expreda, para: €l individuo, la variacién
de ofelimidad. Mientras le deja un residuo positivo, es de-
¢ir, nijeritras’ es mayor qtie ¢€ro, cohtintia en sus cambios; -
cesa’ én: ellos, cuarido €s’ 1gua1 a cero.

4. En el caso general, si el individuo posee las cariti-
dades r, Fy, Te..-+. In de los bienes econémicos A, B, ¢,
.... N, conio no se trata smo de una transformacmn de
K en: B, debe tenerse:

Puricd prry F peré ... =0 (2)

Esta: ecuacion establece- una relacion entre ryy ry, re .-
«oPaz Poe- - o+ o . Puede suponerse, pues; que ry es funcién
de-estas Gltimas’ cantidades. En el caso a los precios son
constantes. Diferenciando, por consiguiente, la ecuacién (2)
y teniendo en cuenta que p,==1:

dr . dra , .
ﬁﬂg +Pb——0- 6I‘¢ +p¢—-0,.....

de donde- se’ infiere” que:-

Pb = 6 I (3)

El segundo miembro de esta’ ecuacién es negativo, por-
giié,- siendo. py- tna-cantidad que se restar al patrlmomo del
individuo, debe:ir necesdriafiierite” precedida: del signo (—)
Ahora bien, introduciendo (3) en (1) y despejando @, se
tiene que:

Pb-

P = ——

pPb
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De aniloga manera se obtendrian las otras ecuaciones

_ P o P
(pﬂ'—_ pc’ q)ﬂ pd,‘-. 4

Todas ellas pueden escribirse

P, == —— = —— = —— ==L ...

Pb Pec Pb

o bien, si la mercancia que sirve de numerario no es A

P P Pe

Pa Pb. Pc

'Las 'ecuaciones (2) 'y (4) son las llamadas ecuacmnes
de Walras; y, segfin Pareto, desempefian en el estudxo del
equilibrio econémico un papel semejante a las de Lagrange
en el estudio del equilibrio mecanico.

' 5. Sim es el numero de bienes ‘econdmicos, las ecuacio-
nies (4) son m—1I, y con la ecuacién (2) forman un’ sistema
de m ecuaciones que sirven para determinar las ' cantida-
des ra, b, . .. cuando se conocen los precios. Si suponemos
que intervienen en el cambio 0 individuos, habra en total
Om ccuaciones. Por otra parte, como las cantidades que
‘se dan en cambio deben de ser iguales a las que se reciben,
‘en el punto de equlhbrlo se tendran asimismo las w -ecua-
_ciones. ’

T1a + T2a "F'll‘sn + cees
ib + Tab Ay A |

L S se e e e

|

I

0
0 )

o sea, en total, Om + m ecuaciones. Una de éstas, por ser
consecuencia de las otras, resulta supérflua. En efecto, su-
mando las (2) se t1ene.

Pa(rla+r2n+r5a . )+pb(l‘|b+l'2b+l’5b+ )+ )

.Ahora blen conociendo esta ecuaciéon y m—1 de las (5),
determmase la m?* Por consiguiente, se tienen -

@m—{-m——l

i

ecuaciones que sirven para determinar las Om cantidades
cantidades cambiadas y los m—1 precios. Por donde se
demuestra que el problema del equilibrio en el cambio esti
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bien determinado. Del hecho que, entre las condiciones
(ecuaciones) del cambio se encuentran las que aseguran el
maximo de ofelimidad, se deduce que: “bajo el régimen de
libre concurrencia los precios se establecen de manera que
procuran a cada individuo el méaximo de ofelimidad”. En
efecto, cuando la ofelimidad total existe, se tiene:

5 D 50
AR TP LA

lo que cambia las ecuaciones dadas para las variaciones de
ofelimidad [véase ecuacién (1) del parrafo 3] en

5O 5r, , 8O
3 r, 5rb+'6rb—
5O dr,. , 00

5. o T 5 = °

PR R R I A N BT A R

Estas condiciones pueden ser de maximo o de minimo.
Pero este ltimo se excluye; porque es evidente que el in-
dividuo, no hallandose en equilibrio, continuari los cambios.

6. EQUILIBRIO DE LA PRODUCCION. — Establezcamos ante
todo algunas premisas esenciales. Estudiando el cambio, hemos
visto que, si las diferentes porciones infinitesimales de los bienes
A y B se cambian a un precio constante, el individuo obtiene ga-
nancias de ofelimidad que disminuyen sucesivamente hasta reda-
cirse a O para las tltimas porciones cambiadas. La suma total
de estas ganancias de ofelimidad es lo que Marshall denomina
’ ganancia o renta del consumidor’ (consumer’s surplus). El
mismo Marshall reconoce que la estimacién de esta ganancia
no es exacta sino cuando se prescinde del hecho que una
misma cantidad de moneda (numerario) representa cantida-
des diferentes de satisfaccion; en otros términos, cuando se
admite que la ofelimidad elemental de la mercancia-nume-
rario es constante. Porque, solo en tal hipétesis, podemos
medir exactamente la ganancia del consumidor mediante la
diferencia entre el precio total que el individuo habria esta-
do dlspuesto a pagar, y el precio efectivamente pagado (1).

(1) A. MARSHALL, "Principes d’econorme politique, 1, 268 - 269.
Pans, GiArp - Br1ERE, 1006.



116 REVISTA DE CIENCIAS ECONOMICAS

Si DD’ representa la demanda.de te en.un mercado, @M
la cantidad comprada y HA el precio .unitario {por libra,
verbigracia), en el punto O, la ganancia de ofelimidad es
©D (precio que habria estado dispuesto a pagar para cen-
seguir la primera libra), menos OC = HA «(precio efectiva-
mente pagado), esto es, CD. En el punto M, la .ganancia
es MP — MR = RP. En el punto H (punto de equilibrio)
la ganancia es o. I,a suma total de estas .ganancias decre-

cientes esta representada por el area CDA. Pero esta ganan-
cia de moneda o numerario no .es :igual, salvo casos .execep-
cionales, a la ganancia de ofelimidad. $6lo por aproxima--
cion puede la primera medir la segunda

En efecto, supg)ngase un individuo .que, poseyende Jas-
cantidades r’, y r'’s cambia A por B .en porciones infini-
tesimales sucesivas, y alcanza un. punto de .equilibrio, .en £l
cual posee las cantidades r, y 1 La variacion de ofeli-
midad serd para él: -

: d ra
d0 =g, ;5‘!. drn+@dr (6)

Al __Pre«,c'.io Pp segun las ecuaciones ‘(2) ¥ (4), se tendea:

o ta” + pplp—r ) =
@

Por consiguiente, introduciendo (7) en (6) y extg@fygtl»‘
do el factor comin:

9
= (1 + “p“b“ ‘5“:7 Ymdo - @)
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51 jlas .potciones -sucesivas :se cambian al precio -cons-
tante:

d s
Pp = — Doy
introduciendo este valor en (3) .se tendra:
D
d@:(l———b)(}?bdrb
Pb

Multiplicando esta ecuacién por py :
pd®=(pp —P)pdn
y dividendo esta ultima por ¢y :

d ® % = (pp—Pp)d ®

-Pero:
dV=1(pp—p)du
«es ¢l elemento de la consumer’s. surplus, es decir, 'la expre-
.816n analitica del area CDA; y ;—Z labrec'flproca de 9, Po-
demos, pues, escribir Jla ecuacion .(g) en la -forma sigiiente:
d ‘P
s

dV =

Ahora ‘bien, d ® es para -el .individuo considerado :la
wvariacion -de ofelimidad quele resulta.de Jos cambigs suce-
sivos de A por B; y @, la ofelimidad ;elemental :de ‘A, s
decir, del bien que sirve de numerario. :Por -donde :se de-
muestra la proposicién enunciada, a saber, que sélo puede
medirse la gapancia .de .ofelimidad d ® mediante .la ;ganancia
de numerario dV, si la ofelimidad elemental de éste, @, es
constante (1).

7. Estudiando el cambio, hemos supuesto que los indivi-
duos .poseen ciertas cantidades de bienes sin examinar cdmo
dos ‘han -obtenido. Pasamos ahora a estudiar el equilibrio de
1a produccién, vale decir, a estudiar ¢como han obteriide esos
bienes, suponiendo un régimen de libre concurrencia. ‘Con-
viene recordar gue estutliamos un estadp limiite, en ¢l xual la

(1) Parero, Cours, § 83, nota 3.
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concurrencia es completa (1), definido por 1a hipédtesis de
Walras, a saber, la de un empresario ideal (cuyo salario di-
rectivo se incluye en los gastos de produccién) que no realiza
ganancia ni pérdida; en otros términags, un estado limite en el
que costo vy precio tienden a ser iguales. El balance 'del em-
presario (condicion de igualdad de costo y precio) ha de es-
tablecerse para un periodo dado y para una fecha determi-
nada.

8. Llamamos capital a todo bien econémico que sirve mas
de una vez para la produccién. No es necesario que material-
mente sirva mas de una vez: basta que al fin de cada periodo
productivo se encuentre reintegrado (amortizado). El ahorro
que se emplea en los anticipos de la produccién es, pues, un
capital. Pareto lo denomina ehorio-capital. El uso de un ca-
pital durante un periodo determinado de tiempo se Hama ser-
vicio de ese capital. Un servicio cualquiera puede o no ser un
bien directo para su poseedor. @) Si lo es, tiene una ofelimi-
dad elemental propia; y su poseedor observari en el cambio
las normas que ya conocemos. ) Si no lo es, careciendo de
ofelimidad elemental propia, su poseedor estard dispuesto a
ceder integramente su disponible del mismo, para obtener en
cambio la mayor suma posible de bienes directos (2).

9. Con tales supuestos, expresemos matemaiticamente las
condiciones del equilibrio de la produccion: a) Condiciones del
cambio, entre las cuales se comprenden las de los servicios que
se hallan e €l caso a.  Para los que se hallan en el caso B,
la cantidad ofrecida es igual a la cantidad existenie. Si S es
uno de los capitales del caso @ y T uno de los del caso f3, se
tendran desde luego las ecuaciones:

Ps Pb . Ps -
Pa: Pb Ps ( )

@, es la ofelimidad correspondiente a la cantidad de los ser-
vicios de S que el individuo consume. Por esto precisamente
falta @, ; porque €l individuo ofrece integramente su disponi-
ble de T, cuyos servicios no consume. Si hay n, capitales S y

(1) La concurrencia es completa, cuando abarca productos y servi-
cios productores. Cuando no se hace sentir para ciertos servicios pro-
ductores, se dice incompleta. Parero, Cours, § 88. ‘

(2) Paxrero, Cours, §§ 86-g9.
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n o capitales T, el niimero de ecuaciones (10) es m -} #y — I.
Y con la ecyacion :
PaTo— Poro...... — PsTe—pe Tt F..n.e. = o, (11}

m -+ n, ecuaciones. Por otra parte, las cantidades ry ... som
conocidas, puesto que, segin se ha dicho, se ofrece todo el dis-
ponible. Pcr consiguiente:

m=+n+nn=m-4n

si n es el nitmero total de capitales (S y T') que intervienen en-
la produccién. Si 0 es el namero de individuos, hay en total
para todo el sistema (m - n) 9 ecuaciones. b) El costo de-
produccién es igual al precio de los bienes. FEsta condicion se
expresa de la manera siguiente: llamamos coeficientes de fabri-

cacién a las cantidades a, ag .... b, by .... variables o cons-
tantes, de servicios productores necesarios para obtener una uni-
dad de los productos A, B,... Los coeficientes de fabricacion:

pueden variar técnica o econémicamente; pero en esta primera
aproximacion se consideran constantes. Los costos de produc--
cién seran, pues:

na=asps+al p(+avpv+ ......
Ty, = bs Ps +bf P# +bv pv+ ...... (12)
Wczc‘sps‘i"cr Pi+Cvpv+ ......

Puesto que, para cada bien producido, costo y precio som
iguales, se tendra :

p=aspst+ap+ap-t...... )
pb=b5p5+bt Pt+bvpv+ ...... l (13) :
pe=csps+cap+ep+......

Total, m ecuaciones para los m bienes producidos, y m—r
precios, puestos que uno de estos (el del bien-numerario) es:
igual a la unidad. c¢) La cantidad total de servicios productores
demandados es igual a la cantidad empleada. Las cantidades de
bienes producidos y de servicios empledos son:

Re=rptrntrntret..... - (14).

..............................
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= s +11‘23 + T3s +'I‘45 ..... B .
rie -+ ro + 3 -+ ra + 3 (»(15)

7
I |

FEntre estos servicios empleados se incluye el ahorro-capital
que sirve, seglin se ha dicho, para los anticipos necesatios a'la
produccion. FExprésase esta tercera condicién, diciendo que‘la
cantidad total de cada servicio es igual a la suma de los pro-
ductos que se obtienen multiplicando el-coeficiente de fabrica-
cién de aquel servicio que corresponde a cada bien producido,
por la cantidad total.de éste, a saber:

Ry =a,R, 4by Re 4 s Re -+ vn v
Ri=a'Ra+bRo+ e Re ... (16)

P 2 8 s e s e 8% C aas et v aea Bew e e,

Estas .ecuaciones son tantas como servicios productores, esto.
-€s, M.

Por consiguiente, el sistema de ecuaciones que determina.
€l equilibrio de la produccién se compone ‘(m |+ #)0 -ecuacio-
nes (10) y (11), m ecuaciones (13) y # ecuaciones (16), o sea.
en total:

(m 4 n)0 4+ m # n

‘Contenemos las incognitas: (m -+ n) 0 cantidades 4,, ros.....
T1s, as,.... cantidades de bienes y servicios, m — 1 precios
de bienes producidos 'y n precios de servicios, -en itotal:

(m—{-n)ﬁ—{—m—{—:n———l.

Hay una ecuacién demés. Pero se demuestra .que una de las
ecuaciones «del sistema .es mera consecuencia de las otras. En
efecto, sumando las ecuaciones (11) y teniendo en cuenta
las (14):

PanT*"PbRb‘i" ------ — ps Rs — pe Re . =9

Por otra parte, obtiénese esta misma ecuacion, -multiplicantio.
Jas ‘(¥6) por Ps Py - .-

R, Ps = Ps (ﬁs Ra. 4+ bs Rp ‘l" ...... :)
Re pe =pi (&« R, + b‘ Rp ﬁ— ceieed)

I R R R R R I N I Cev e e e e o aa
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sumando estas ecuacipnes miembro a ;miembro; y iteniendo en
cuenta las (13):

Reps+Ripe +...... =R, (asps + aepe F...... )
4R (bs ps 4be pe +...... O I ST

los paréntesis son respectivamente iguales a pa pb pc, - - - - ; stbs-
tituyendo e igualando a cero se tiene:

peRe - Ro.... .. —psRe —pt Ry —. .o =

Luego: conociendo las ecuaciones (11) y # — 1 de las (16) se
" determina la n.®

El hecho que la ecuacién de satisfaccién maxima forma
parte del sistema que determina el equilibrio de la produccién,
demuestra quetodos los individuos que intervienen en ella ob~
tienen el maximo de ofelimidad.

10. Algunos economistas afirman que el costo de produc-
cién se mide por el ‘grado final de utilidad’ .(ofelimidad .ele-
mental) de la Gltima porcién de bien producida. Como hemos
wisto, esta proposicion sole es exacta, si da ofelimidad -elemental
del bien-numerario es constante. En efecto, fuera de que se.ol-
vida el caracter subjetivo de la ofelimidad, confiindese la curva-
de los precios.con la de la pfelimidad .(1). Costos en nymera-
tio iguales representan sumas distintas de sacrificios. Las ecua-
giones (10) aplicadas a cada individup nes dan:

P __ P Fm ,
Pa Pra 0y e -
L) . LU L ”('].:7)
ps fp,l s _ q)2n
Pa Pia Paa ) “

‘Dividiendo por p, las ecuaciones (13):

LI . N NEE LI
Pa Ya ,pP

£ introduciendo en estas ecuacipnes, los valores thatlades en
las {uay):
P = b, @ by @ 4-......
1§ s Tis + by wy + o 18y
e = €Wy b o Py .l

(1) Véase pag. 116.
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Ahora bien, @, es para el individuo 1, la ofelimidad ele-
mental de la tltima porcion de B que obtiene por cambio; y-el
segundo miembro de la ecuacién, nos da precisamente la suma
de las ofelimidades elementales que 1 sacrifica para lograr B.
Por consigtiente: la ofelimidad elemental de la diltima porcidn
producide mide la suma de sacrificios hechos para obtener esta
dltima porcidn.

Las ecuaciones (17} v (18) nos permiten establecer:

Py by @y + b @+ by Py ... ..

Pe Cs(pls+C{q)u+Cv(plv+ ...... e en e
Esto es, en el punto de equilibrio, los precios son propor-

cionales a los costos expresados en ofelimidades. Si en vez de
tener:

bs(pls+bl(p1(+ ----- :bs(p25+bf(p2{+...i...
Cs(pls+ct(p|(+-..... C5CP25+Ct(P2t+ ......

el primer miembro f{uese mayor o menor que el segundo, los

cambios continuarian, Tal el principio de ia teoria de los cos-
tos comparados de Ricardo (1).

“11. La CaprravizacidonN, Estudiando la produccidon, hemos
supuesto que los individuos poseen ciertos servicios productores,
sin examinar como los han obtenido. Pasamos ahora a estudiar
el equilibrio de la capitalizacidn, es decir, a estudiar ¢6mo han
obtenido esos servicios productores, suponiendo como en el caso
anterior un régimen de libre concurrencia.

.- Establezcamos ante todo algunas definiciones y premisas
esenciales. El homo wconomicus ahorra: a) por previsidn de
necesidades futuras a cuya satisfaccion aplicara los bienes aho-
rrados; b) por conveniencia, esto es, por las ventajas que obten-
drd de su ahorro, alquilindole a ciertos empresarios que lo
utilizardn en la fabricacidén de capitales. El alquiler del aho-
rro representa la diferencia de precio entre un bien presente
y un bien futurc. Mediante el ahorro,, pues, pirede transfor-
marse un bien {uturc en un bien presente.

Eistudiando la capitalizacién, es necesario considerar: 1) la
formacion del ahorro; 2) la transformacion del ahorro en ca-

<(1) Véase una ilustracién grafica del punto en F. BAroxE, Prin-
cipi di econ. pol., § 82-87; y un ejemplo aritmético muy sencillo en
Anales de la Facultad de Ciencias Econémicas. I p. 127. .
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pitales. Unas personas ahorran, absteniéndose’ de consumir par-
te de.los bienes que poseen. Los empresarios alquilan el ahorro
y‘ld transforman en capitales. Otros empresarios alquilan es-
tos capitales y trarbsforman sus servicios en bienes econémicos
que venden.

12. El tlempo diferencia los bienes presentes de los futuros
a) en‘que retarda la posibilidad-de disfrutarlos; b) en que torna
incierta esta posibilidad. Tiénese en cuenta esta incertidumbre
respecto a la cosa, en cuanto puede perecer en todo o.en parte,
rresponde ala probablhdad de que no sea restltuldo a su pb'-
seedor.

Los hombres estiman el ahorro, seglin la disposicién de es-
piritu y las circunstancias en que se hallan. Entre estas circuns-
tancias, la fortuna del poseedor desempefia un papel importan-
‘tisimo. Daniel Bernouilli fué el primero que la tomd en consi-
derac10n afirmaba que el valor relativo (ofelimidad) de una
suma infinitamente pequefia es igual a su valor absoluto divi-
dido por la fortuna total de su poseedor. ‘

Sea g la fortuna de un indviduo estimada en numerarlo
Con esta suma g se procura lossbienes A, B, . que consume;
se tendr, pues’: ' \ '

q=para+pbrb+...... ©)

Las ecuaciones (10)- permiten calcular la ofemilidad ele-
mental que corresponde a g, es decir:

9 (q) = = —= ==...... (20)

Pa Py

Suponiendo constantes los precios, si la fortuna del indi-
viduo crece en dq, por la ecuacién (19) se tendra:

dq = padrs = pydrs 4. . ... . (1)

La variacién de ofelimidad serd la dada por la for-
mula: :

dU = @, dr,;-*—cpbdrb—l- ..... .

Multiplicando miembro a mlembro las ecuacwnes (20)

y (z21):
? (q) dq = @.dra + @idry +..0..0
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Por' consiguietite :
dU = ¢ (¢) dq. 28y
Fa: ofelitiiidad total’ de una fortuna’ 4, que se ifiicia por
qo SErd: :

Uy f @ () da @3y
ax .

Stipéhgase utia” provabilidad’ y' de que estar fortiifia® se
franisforta’ en’ ¢y, Tia’ edperatiza rhateriatica dell auriterito de
" ofelithidad’ corfespondiente, serd:

y (Ug- — Ug):

Sea g+ x la fortuna preseiite que datia a su"poseedor i
aumento de ofelimidad’ igial'a esta €speranza iaternaticd. Se
terdia

Ugx — Ug ==y (Ug — Ug): - 24

Esta ecuacién deterifiitia a’ #. Daiilel Bérnowlli did a »

el noiibre de esperanzd wmioral, siipotiendo equivocaddmente
~que @ (q) es inversairenté proporciorial a ¢; €§ decir, qie
si K es una constante:

r@ =5

Substituyendo ¢ (q)’ por si 'valb;" e (23)

9q .
, K

Uq :—‘f -q— dq.
as-

Integreriios™ esta ectiacion; tefiiendo eti: ciiehta” que™
dlogiq® 1
dg q

y tendremos que la ecuacién (14) se transforma en:

U, = K log. ‘qu

La ecuacién (24) se transforma en:

Klog (@ + %) — Kilog qi="y K (log. q; = log q)
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Bn' aottos: térmitios:

logr LT X jos .93,V
£ g_(q)

Y pasardo -delosslogatitmos a . los: niumervs:

——q —F * =— (\_9;’_. ) ,y
q. q
De domde se:deduce que:

y: -y’
xr-=*qviq-a, gt— q:

o.sea e denifitiva:

¥=q g~ q

Tal es 1 formula:de la esperanza woral” dé& Bérnouillil
La experiencia® demuestra que solo 'se verifica® er: ¢asos’sexcep-
cionalés, pues-éntte’ @ (¢) y ¢'no hay+una rélacién de propot-
cionalidad'estticts: Todo 1o que puede decirse és:que si ¢ cre
cg, @ (q)*decrece:

13: Dénominase ' alquilér neto dél’ ahiorto) a+la surha gite
se obtiéne: cuando se" deduce’ del: alquiler- bruto la: prima: dé
seguto: Llldmase generalmente interés al’alquilér neto dél aho-
rro: Péro  cuandose dice ‘interés' del: capital conflindense’ dos
cantidadés' que dében separarsé: error” semejante al que’ sé
cometé cuando ' se confiinden ¢osto de prodiiceidn y precio’ dé
una mercancia. Estas:dos cantidades tienden’a” serigualés-en
el" punto de euilibrio; pero-existén separadiments, y- de 1as.
diferencias que pueden ofrecef, originanse fénémenos econd-
micos miuy interesantes. Por analoge modo, intérés dél capital
y* alquiler neto"del’ahorro tiendén' a'ser igualds en'el punto-dé:
equilibrio.

14. Los empresarios compran el ‘uso del ahorro y:lo trans-
forman ldego en' capitales:  féndmeno  de produccion” qué
obedece:a las normas que ya' conocemos. Observemos el ba-
lance dé estos empresarios: Tendremos en el ‘débito: 1) 1a sus
ma de ahorro- que han recibido 'y ‘deben restituir; ademas de la
 que les corresponde’ como salario directivo; 2) 1os alquilereés
brutos pagados por el ‘uso de ‘esté ahorro. Y'en'el crédito: 1)
sumas qite’ recibiran al'liquidar “por los capitalés que poseens
2) alquiléres: brutos'que percibirdn por el us6” de estds capitd-
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les. Si la suma de ahorro mas la de salario directivo que fi-
gura en el débito, y la que obtienen por venta de capitales fa-
“bricados, son iguales, la comparacién de los alquileres pagados
y recibidos nos revelara el resultado de la empresa. Si la se-
-gunda suma es menor que la primera, se igualan mediante una
parte de los alquileres percibidos que figuran en el crédito.
Esta parte se denomina amortizacién material y econdmica de
os capitales. En definitiva, el resultado de la empresa se re-
vela en la comparacién del alquiler neto pagado por el uso del
ahorro y el alquiler neto percibido por el uso de los capitales.
‘El alquiler neto de un capital es igual al alquiler bruto del mis-
‘mo menos las primas de seguro y amortizacion.

15. De todo lo expuesto se infiere que el alquiler neto
del ahorro representa el costo ‘de produccion de los servicios
los capitales producidos; y que el alquiler neto de los capitales
representa el precio de venta de dichos servicios.

16. Como se repartird el ahorro entre los diferentes ca-
pitales? Para resolver este problema nos falta una condicion.
En efecto, si las @, m, .... de las féormulas (12) no son
iguales a las  p,, pp, ... de las formulas (13), el probplema
de la produccién presenta més incdgnitas que ecuaciones. En
otros términos: si costos y precios no son iguales, pueden ha-
ber, para los empresarios de la produccién de capitales, ga-
nancias o pérdidas; y en tanto que esta indeterminacién sub-
siste, no puede saberse de qué manera se repartird el ahorro
.entre los diferentes capitales. Puede suprimirse esta indeter-
minacién de tres maneras. o) Supdngase un estado de libre
.concurrencia entre los empresarios: los esfuerzos de éstos para
Tlograr el maximo de ganancia llegarin a establecer la igualdad
de los alquileres netos. ) Supdngase una autoridad cualquie-
ta, el Estado socialista, verbigracia, que distribuya el ahorro
con la mira de obtener el miximo de ganancia para la colecti-
vidad. y) Supdngase por {iltimo que la produccién de capita-
les constituya un monopolio (caso que, por ahora, se excluye).

o) En un régimen de libre concurrencia, los empresarios
-acudirdn a los emplecs mas remunerativos, abandonando los
-menos remunerativos. Sus esfuerzos por consiguiente termi-
maran por nivelar todas las ganacias; en otros términos, costo
de produccién (alquiler neto del ahorro) y precio (alquiler
‘neto de los capitales) llegarin a ser iguales. Debemos, pues,
-modificar las formulas del equilibrio de la produccion, intro-
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duciendo en ellas la capitalizacidn. En esas férmulas, segin
hemos dicho, figura ya el ahorro, en forma de alquiler del
ahorro-capital destinado a la transformacion de bienes futu-
ros en bienes presentes. Este alquiler se determina, al mismo
tiempo que las demas incégnitas del problema, mediante el
conjunto de las ecuaciones del cambie; de la producciéon y. de
la capitalizacién.

Sean los capitales ........ ... iiiiiealL ST, .......
los alquileres netos de los servicios producidos

por unidad de cada capital ............... Ds, Pliee vuns
los alquileres brutos ................ . ... Py Py v

las primas anuales de amortizacién y seguro por
unidad de capital ... ... ... L oLl Vo, Vi ovennns
los precios venta de la unidad de los capitales .. P, Py .......
los costos de produccién por unidad de capitales Il Il .......
Sea i el alquiler del ahorro. Los empresarios que fabrican
los capitales gastar.ar'x anuaimente flg Al .... ¥ recibiran p, py,
... La condicion de igualdad de costo y precio de ven-
ta da:
ps = i”s' Pt == i”g' “ e e
de donde se deduce:

. Ps *£L= y
i = T g T (25)

. En otros términos: el alquiler neto del ahorro, i, es igual

alquiler neto del capital, % Ademas, por esta misma condicidn,

se tendrd:
Po== Il Pe=1.....
2s decir, el precio de venta de la unidad de capital serd igual

al costo de la misma. Si algiin capital, S verbigracia, no pue-
de fabricarse, ll; no existe, v P, se determina. por la ecuacion:

Py=

Ds

i
Por tltimo, se tiene por definicién:
p; = ps + ys I, p;‘= Dt —-["‘y! e oo (26)

Ew este caso, como en el anterior, se trata de obtener
una distribucién del ahorro entre los diferentes capitales, que
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asegure a la colectividad el maximo de ganancia (maximo de
ofelimidad). Walras demostrd que, para ello, era menester que
todos los intereses netos de los capitales fuesen iguales (1).
Por donde recaemos en la misma condicién que expresa el re-
sultado de la libre concurrencia entre los empresarios. Los dos
sistemas @ y g8 no difieren sino por su forma, puesto que de-
ben terminar necesariamente en el mismo punto. “Una verdad
importante que los economistas afirmaban sin demostrar se
establece por fin, apesar de las negaciones socialistas, a saber,
que el mecanismo de la libre concurrencia, es bajo ciertas con-
diciones y dentro de limites determinados, un mecanismo auto-
metor y autorregulador de transformaciéon de ahorros en capi-
tales propiamente dichos, como de transformacién de servicios
en productos. Y asi en materia de capitalizacién y de crédito
como en materia de cambio y de produccién, la conclusién de la
economia politica pura nos suministra el punto de partida de
la economia aplicada” (2). La distribucién del ahorro en el ca-
so f presenta dificultades practicamente insuperables. Supues-
to el caso que pudiesen superarse, llegariase, después de un tra-
bajo enorme, al mismo resultado que se obtiene automaticamen-
te, mediante la libre concurrencia, en el caso @ (3).

13. Podemos ahora considerar en general el equilibrio eco-
ndémico.

1) Para cada individuo, una ecuacién que expresa el ba-
lance entre gastos y recursos:

Ps fs + ptTt + oo =patat+ ppryFe..i..F 1e (27)

Si el individuo posee el ahorro ¢ y vende sus servicios,
encontrarase su precio entre los términos p, rs, pg ry, .... del
primer miembro. Si, por el contrario, consume los servicios

(1) L. Wawras: Eléments d’écon. polit. pure, §§ 263 y 264.

(2) WaLras: op. cit. § 264.

(3) La experiencia bolchevista de Rusia verifica muy sospechada-
mente, por lo que se ve, la verdad del teorema walrasiano. Después
de mil horribles experiencias comunistas y de una destruccién in-
gente de capitales, Lenin y sus acblitos conservadores, urgidos por el
hambre... y por el temor de perder unma situacién politica que, a
pesar de todo, no parece desdefiable, vuelven, con pretextos y excusas
torpemente desmafiados, a la libertad de comercio y a la libre circu-
lacién de dinero; en otros términos, a la tan zarandeada libre concu-
rrencia o anarguia de la produccién, que, por lueéngos afios, vilipendia-
ron todos los asnos del marxismo.
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de su ahorro, anticipando gastos, se hallara este gasto anticipado

“entre los términos p, fa, pprp -... del segundo miembro.
Puesto que interviene el ahorro, se tendran m - n ecuaciones
que expresan la igualdad de las ofelimidades elementales pon-
deradas:

P B . (28)

En'total para 6 individuos (m -+ n 4 1) 6 ecuaciones.
Por otra parte se tiene:

Ra = TI1a + Foa "'r .......
Ro=rp—+ra-+4 .......
et (29)
Rs = Iis + Tas + .......
Rs = TIi€ + roe '{— .......
Por consiguiente, no contamos las R, Ry, ... .Rg Re,.... .

entre las incognitas, porque se determinan cuando se conocen
las cantidades ry, rg,,. ... v

2) Para los empresarios que transforman el ahorro € en
capitales, suponemos que producen v capitales antiguos, de los.
‘que obtienen las cantidades R} R", .... ¥y v capitales nuevos,
-de los que obtienen las cantidades R;, R;, .... Se tendran las
v -} v ecuaciones:

Re =L Ri + «ovvvnnn. + I Ry + ...

@ s st e s e s gt a0 T TS L. e

3) Para los empresarios que fabrican los productos y los
capitales, la condicién de igualdad de costo y precio da las
m -+ v + v ecuaciones:

pe=as{ps+ ys ) + ac(pt + nle) + -..... )

---------------------------------------------

...............................

Se tendran asimismo las n ecuaciones:

R, =a, R, +... +s. yo R +...4s. R . +h. R ...
Ry ==a; R, +...~4s¢ ys R +....~Fs¢ Re4-. . h Rif .. 1 (82)

.......................
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En suma, para todo el sistema del equilibrio en el caso ge-
neral: } '
(m+no+ D)6+ v+ vV +m+4v+v 4=

(mAn) (04 1) 420 +v)+0
ecnaciones. Pero no son todas distintas, pues, multiplicando las
ecuaciones (32) respectivamente por p. p, ...., se tiene:

R. po==p, & Ru .- pse yo Re b pose Rot po b Rh:
R: Pt == Pt a¢ Ra ++ Pt St ¥s Rs +‘|‘ Pl'st Rs++ p£ he Ra

..............................................

Sumando estas ecuaciones:

Rope - Ripe + ..... :=Ré(asp;+a{p;+ ...... )
—}T.......—}—I{’s)rs(ssps—}—s(p;—l— ...... ) ..., -+
Re(ssps + sepe -0 - - y F o

De las ecuaciones (31) se infiere que los paréntesis de los
términos del segundo miembro son respectivamente iguales a
Pa, +--» 1l .... Por consiguiente:

Rop.+Ripi+ ... =Ripa+ ... =Rowll 4 .....
+ R+ ..

Introduciendo en esta ecuacién el valor de Re hallado en
la primera de las ecuaciones (30):

Rep, +Repy +---.=Repa+-... .4+ Ry k4. .. .4+ Re
En otros términos:

RS(P;_ysIIS)+Rt(P;'—Yt.“t) + ....=Rapa+Rbpb

+.... + Re

Pero, de las ecuaciones (26) se deduce que los paréntesis
del primer miembro son respectivamente iguales a p,, py, .-
luego:

Rsps+pr¢+ ------ ZR,p,+Rbpb+ ...... Re

Ahora bien, puede hallarse esta misma ecuacién, sumando
las (27) y teniendo en cuenta las (29). Por lo tanto, conocien-
do la ecuacién (27) de cada uno de los 6 individuos y n — 1
de las (32), determinase la n®. Las ecuaciones del sistema se
reducen, pues, a

(m4+0) O+ +20+v)+0—1

vy
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Para las incdgnitas puede formarse ¢l cuadro siguiente:

INcOHENTIAS NOnMERO
Pa, Pb, v ovnreePg oreecnnns m-+n— 1
Tia, M2, -+« o & Ts, Tog, -« « -Tig, -« ‘) e (m n + 1)
| SN Re ovinnnt. ] v 4+ v’
| P | DY I v v’

Suméandolas, se obtiene precisamente un niumero igual al de
ecuaciones. Il problema estd, por consiguiente, bien determi-
nado; y todas las conclusiones a que se llego, estudiando la pro-
duccién, subsisten en €l caso general, en el que se tienen en
cuenta el ahorro y la capitalizacién.

14. De todo lo expuesto se infiere que, realizindose en el
mercado operaciones de cambio y de produccién: a) unos indi-
viduos ofrecen sus servicios productivos; b) otros sus capitales
y ahorros; ¢) otros en fin sus tierras. A precios determinados
en una mercancia-numerario, todos estos individuos venden sus
servicios (trabajo, capitales, ahorro, tierras) a otros, llamados
empresarios, los cuales, combinandolos oportunamente, median-
te una serie de transformaciones, producen los capitales nuevos v
las mercancias que constituyen la demanda del mercado. Con lo
que obtienen en cambio de sus servicios productivos (salario, in-
terés, renta, arrendamiento, ganancia), los individuos que for-
man el mercado: a) compran y consumen las mercancias; b)
forman y aumentan sus fondos de ahorro y seguro.

En tales supuestos, se tienen, seglin se ha visto: a) una se-
rie de precios de productos y servicios productivos; b) otra de
cantidades ofrecidas; c) otra de cantidades demandadas; d)
otra en fin de cantidades de productos y servicios productivos
fabricados. Todas estas cantidades se hallan vinculadas por re-
laciones de dependencia funcional; y se determinan perfecta-
mente, si se dan: a) las cantidades de cada servicio productivo
poseidas por cada individuo; b) los gustos de estos individuos;
¢) el estado de la técnica productiva. Es esto, precisamente, lo
que se ha demostrado.

Los individuos, como consumidores, se guian por conside-
raciones de maximo de ofelimidad; como empresarios, por con-
sideraciones de maximo de ingreso neto en numerario. La con-
currencia los conduce a todos hacia el punto de equilibrio, esto
es, hacia el punto en que costos de produccion y precios de ven-
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ta son iguales y en que son iguales por consiguiente intereses
netos de los nuevos capitales y alquiler neto del ahorro. Un
determinado equilibrio del cambio suscita un determinado equi-
librio de la produccién y de la capitalizacién, y éste a su vez
perturba las condiciones de aquél; y asi sucesivamente.

La imagen del mercado que acaba de darse a titulo de pri-
mera aproximacion, revela que la realidad econémica es un cam-
bio incesante, un perpetuo devenir. Las condiciones del mismo,
por efecto de circunstancias técnicas y econdmicas, cambian con
mayor celeridad que los hombres para acomodarse a ellas. Por
esto, la economia matematica, procediendo en forma rigurosa,
estudia un estedo limite, puramente teodrico, al rededor del cual,
oscilan constantemente sin alcanzarlo los movimientos de la
realidad. El equilibrio econdmico, por consiguiente, puede defi-
nirse como un estado que se mantendria indenidamente, si no
cambiasen las magnitudes econdémicas, a saber, niimero de con-
sumidores y productores, cantidades producidas y vendidas, pre-
cios, condiciones naturales y técnicas de la produccion, ete. (1).

L.uts Rogue GoNDRA.
Profesor de economia politica.

(1) Esta exposicibn se propone unicamente facilitar la tarea
de los estudiantes, poniendo a su alcance la teoria paretiana del equili-
brio econémico, en forma un tanto mas clara y elemental que la muy
condensada del Cours.
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