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Colaboracién estudiantil

UN ENSAYO FILOSOFICO-MATEMATICO

En el estudio de la demostracion de la férmula de Stirling

(! o= n» e=n)/20m )

atrajeron mi atencién las caracteristicas particulares de la inte-
gral euleriana de segunda especie:

L

r (n+1)%/x“ e~ dx

[
que constituye el punto de partida de uno de los métodos de de-
terminacién de la férmula iniciada por Wallis.

Bsta expresién, que se resuelve mediante sucesivas integra-
ciones por partes, plantea el siguiente resultado, en el primer paso:
haciendo

xt=1u; e *dx=dv
resultan respectivamente
nxl=du;-e*=uv
Q sea, recordando la conocida férmula

/u.dv = yu — [ v.du

e o] 30 [o¢
/x“ e—"dx-—————{x“e""J -+ n/x““ e~* .dx
[ Q o

‘La expresién encerrada por el corchete, que escribiremos

que:

xn
f(x) == —7 , puede servir como representacién matemdtica del
e

concepto filoséfico de que “cuantos mds conocimientos adquiere
e] hombre en el transcurso de su vida, tanto mayores son aquellos
cuya existencig (primitivamente ignorada) descubre, sin alcanzar-
ios a poseer.” )

El numerador def(x) representara el total de los conocimien-
tos que en un momento dado ( x marcara estos momentos) posee el
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Individuo; e] denominador, el total de aquellos ‘cuya existencia
vislumbra, pero en cuya esencia aiin no ha logrado penetrar.

‘Evidentemente, el cociente, o sea f(x) seri una forma de ex-
presar el valor relativo del saber de ese individuo, valor entera-
mente subjetivo, puesto gue sélo para si mismo es aplicable.

Para poder estudiar el comportamiento def(x) a través de
distintos valores de x daremos en esa expresién, un valor deter-
minado a n, valor constante y finito, que no puede alterar para
nada nuestro raciocinio, Atribuydmosle el valor 10; podriamos
haberlo convertido en -cualquier otro nimero y si le damos tal
valor es s6lo por razoneg de comodidad.

El primer valor que puede tomar x en 1a vida del hombre, es
cero. ‘Cuando aguel no ha estudiado lTada, nada sabe y es nulo el
valor relativo de sus conocimientos. Precisamente wpara

x=0;{0) = +=0
Da el hombre su primer paso en la larga senda del saber (po-
demos dar a x el valor 1) y descubre al propio tiempo la exis-
tencia de aﬂg‘u—ﬁos problemasg cuyos ‘“por qué” ignora.

1

In
Tenemos que: f(D = =

valor bastante alto simbolizari el saber de ese individuo.

Aumenta con el transcurso de su vida €l cimulo de sus co-
nocientos, mientras x crece cada vez méis. '‘Supongamos que al-

‘5010
canza ya a: 50 .. f(50) = 5;05-0—

Para determinar mejor este wvalor, ayudémonos con los logaritmos
vulgares, ‘Tenemos como logaritmo del dividendo a 10 log. 50; del
divisor a 50 log, e. HEsto es, que:

50) — antilog (16,98970)
f( ) ™" antilog (21,71305),

Bl valor subjetivo del saber del individuo se ha reducido a un
niimero que tiene cuatro ceros a la derecha de la coma, antes de
que aparezca .el primer guarismo, es decir menos de un diezmilé-
simo. ;

10
Sigue creciendo x , Démosle el valor 100 : f (100) ='%
0 sea:
f (100) — anrti.‘log 20. — )

antilog (43,42610)

El valor de la expresién decrece rapidisimamente. Ya hay 23 ceros
después ‘de la coma! (Creciendo en veloz progresién sus conoci-
mientos, el hombre ha descubierto con celeridad mucho mayor,
l1a existencia de otrog muchos que aun ignora. Comprueba asom-
prado que muy poco valeh los gue Posee, comparativamente a los
que no 'domina,
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Prosigue creciendo x Sdlo queda ya una duda. ;Qué sucederd
cuando en la cumbre de la sabiduria, el hombre llegue a aumen-
tar infinitamente su dominio en la ciencia? ;Aumentard al fin el
cociente que simboliza sus conocimientos? ;Llegari a un limite

el rapido descenso del valor def (x) ?

f(x) __ o™
X —> W0 - e X
El cociente afecta una forma indeterminada,
Apliquemog entonces la regla de L’Hopital que dice “el verda-
dero valor de una forma indeterminada, es ¢l que arroja el cocien-
te de sus primeras derivadas”. O sea que el verdadero valor de

Veamos:

xn n xn——l
es .
ex ex* Otra forma indeterminada.
x X —> 0

Pareceria que no quisiera dejar traslucir con facilidad el se-
creto que encierra. Apliquemos nueva y sucesivamente la regla
de L’Hopital hasta llegar a una determinacién. Despuds de la
enésima derivada tendremos

n(n-1) (n-2) n-3)..... 4.3.2.1.
ex
X —> a0
) fr=(x)
que es el verdadero valor de: o que es a su vez €l valor ver-
—_—
fn—Z (x)
dadero de: « . que es a su vez el verdadero valor de:
—> 0
; .
f' (=)
que es el valor verdadero de: ex
€T —>o0
T —> 0

Tenemos en el numerador la expresiéon n .’vaAor finito por hi-
pétesis, Bl denominador sigue siendo infinito. Quiere decir que el
cociente, a pesar de serio de dog valores infinitos, posee un valor
unico, determinado y finito: cero.

Es decir, que cuando un individuo ha llegado a su méas alto
grado de sabiduria, no sabe nada comparativamente a lo que desco-
noce, El valor subjetivo de sug conocimientos vuelve a ser — ipara
é! — nulo. El resultado no eg una paradoja, como semeja. Los
otros hombres, aquellos gque conservan valores finitos para «x
saben mucho mnienos que éste. Y su propio menos valer les impidz
apreciar en toda su extensién lo que aun ignoran, Y por lo tanto,
su valor subjetivo, es majyor...

El que esto escribe — y cuya ecuacién de saber posee una x
yue se aparta muy poco de cero — no ha podido menos que ad-
mirar una vez mas a la ciencia matemaética capaz de smtemzar en
vn $olo simbolo, todo un bello concepto filosoéfico.

Jost M. CASCARINL
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